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La méthode de ’forcing’ a été introduite par Paul Cohen en 1963 afin de démontrer I'indépendance de
I'Hypothese du Continu (HC) et I’Axiome du Choix (AC) des axiomes standards ZFC de la théorie des
ensembles.

Par la suite, cette méthode a été utilisée pour démontrer de nombreux résultats d’indépendance en théorie
des ensembles et d’autres domaines de mathématiques, mais aussi comme outil pour démontrer des théoremes
directement dans ZFC.

Elle est actuellement au coeur du programme de Godel dont le but est la recherche des nouveaux axiomes
pour les mathématiques.

Le but de ce cours est 'introduction au forcing et ses applications en différents domaines de mathématiques :
topologie, algébre commutative, théorie des C*-algebres, etc.

Programme

— Rappel sur les bases de la théorie des ensembles : cardinaux, ordinaux, ordres, algebres de Boole, etc.

— Modeles de ZFC, réflexion, relativisation, I'univers constructible

— Notions de forcing et extensions génériques, théoreme fondamental de forcing

— Applications I : 'Hypotheése du Continu et I’Axiome de Choix

— Applications II : le principe ’diamant’, arbres de Souslin, automorphismes de SN \ N, probleme de
Whitehead, probleme de Naimark

— Forcing itéré : 'axiome de Martin et ses applications, 1’axiome de forcing propre (PFA)
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